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CRITERIS DE CORRECCIO / CRITERIOS DE CORRECCION
Cal elegir sols UNA de les dues OPCIONS, A o Bs’han de fer els tres problemes d’aquesta opcid.
Cada problema puntua fins a 10 punts
La qualificacié de l'exercici és la suma de leslifjoacions de cada problema dividida entre 3,rioapnada a les centésimes.
Els resultats analitics, numeérics i grafics hastdlesempre degudament justificats.

Se elegira solamente UNA de las dos OPCIONES, A oBse han de hacer los tres problemas de esa opcién.

Cada problema se puntuara hasta 10 puntos

La calificacion del ejercicio sera la suma de klfficaciones de cada problema dividida entre rprimada a las centésimas.
Los resultados analiticos, numéricos y graficosdabestar siempre debidamente justificados.

OPCIO A

1 - 1 3
Problema A.1. Es donen les matriua = (2 2} i B= (2 2}. Obteniuraonadament escrivint tots

els passos del raonament utilitzat

a) La matriu inversa de la matriA. (Punts)
b) Las matriusX i Yd'ordre 2x2 tals queXA=B i AY=B. (2 + Punts)
c) Justifiqueu raonadamentque siM és una matriu quadrada tal gMe? =1 on| és
la matriu identitat del mateix ordre g\ llavors es verifica la igualtai1 * =M 7. (4punts)
2 3 -2 3 1 0
Solucic’).a)A‘lz1 .b)x:1 iY= .M =M3*M3M2=M3ll =M?3,
8{-2 1 4 4 2 0 -

Problema A.2. Obteniuraonadament, escrivint tots els passos del raonament utilitzat
a) L'equacio del plarr que passa pel puit (2,0,1) i és perpendicular a la recta

i X+2y=0 @nts)
: . nts
z=0
b) Les coordenades del puRtsituat en la interseccio de la recta del plarz. (Zounts)
c) La distancia del punP a la recta, 3
punts),
i justifigueu raonadament que la distancia del pur® a un punt qualsevol de
la rectar és major o igual que?. (Bunts)

Solucid. a) m:2x-y-4=0. b) Q= (@8/5-4/50). c¢) d(P,r):d(P,Q):% i per métode analiti
directe o pel teorema de Pitagores s'obté qu&ési un punt de diferent deQ, d(P,Q) <d(P,S), ja que e

trianglePQS és rectangle, llavors la hipotenu®até major longitud que el cateQ. S'admetra la indicacio qu
la distancia d'un pur® a una recta és el minim de les distancies®lals punts de.

(9]
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Problema A.3.0Obteniuraonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat
a) Els intervals de creixement i de decreixement danaio realf definida per

f(X) =(x-1)(x-3), sentx un nombre real. [ints)
b) L'area del recinte fitat limitat entre les corbgs (x-1)(x-3) i

y=—-(x-D(x-3). (Bunts)
c) Elvalor positiu dea per al qual I'area limitada entre la corpa a(x —1)(x - 3),

eix Y i el segment que uneix els pun@0) i (1,0) és 4/3. Rints)

Solucid.a) Creix six>2 i decreix six<2. b) 8/3. c)a=1.

OPCIO B
l-a)x + (2a+)y + (2a+2z = a
Problema B.1. Es dona el sistema d'equacigns ax + ay = 2a+2,0n
2x + (a+Dy + (a-Dz = a*-2a+9
a €s un parametre real. Obtenionadament, escrivint tots els passos del raonament utilitzat
a) Totes les solucions del sistema quar 1. (Punts)
b) La justificacié raonada de si el sistema és compatible o incompatible qua?. (3punts)
c) Els valors dex per als quals el sistema és compatible i detetmina (4punts)
Soluciod.a) (x, Y, 2) :(4, 0, %) +A(-11, —%), OAOR. b) Incompatible. cp OR-{0,1, 2}.
X-y+3=0 _ 3y+1=0
Problema B.2. Es donen les rectes: i s .
2x-z+2=0 Xx-2z-3=0
Obteniuraonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat
a) El pla paral-lel a la receque conté la recta (Bunts)
b) La rectat que passa pel pu(nt), 0, 0), sabent que un vector directortdes perpen-
dicular a un vector director ad també és perpendicular a un vector directosde (3punts)

c) Esbrineu raonadamentsi existeix 0 no un pla perpendiculas que continga la recta (4 punts)
Solucid.a) x+3y-2z=5.b) (x,y¥,2) =11 3, -2). c) No, ja que el producte escalar d'un vectaatiar de
r (qualsevol no nul proporcional é,1, 2)) per un vector director de(qualsevol no nul proporcional €, 0,1)

)) no és 0. També s'obté la solucié comprovantequel feix de plans que cont@o existeix cap pla
perpendicular as.

Problema B.3.Un poble esta situat en el puit(0,4) d'un sistema de referéncia cartesia. El tram dlu
2

. . : X

situat al terme municipal del poble descriu la eoyt= R sent-6< x<6.

Obteniuraonadament escrivint tots els passos del raonament utilitzat

a) La distancia entre un pui(x, y) del riu i el poble en funcié de I'abscissde P. (Punts)
b) EIl punt o punts del tram del riu situats a distamoinima del poble. [ddnts)
c) El punt o punts del tram del riu situats a distamoaxima del poble. [fants)

Solucié.a) \/x2+(x7:— J V2.2 i[-2v22). ¢ 69 (-6.9).




OPCION A

. 1 - 1 3 "
Problema A.1. Se dan las matrice& = s 5 y B= s . Obtenerazonadamente escribiendo

todos los pasos del razonamiento utilizado

a) La matriz inversa de la matria . (Puntos)
b) Las matriceX e Y de orden2x2 tales queXA=B y AY =B. (2 + puntos)
c) Justificar razonadamenteque siM es una matriz cuadrada tal qMe® = | dondel es
la matriz identidad del mismo orden ddeentonces se verifica la igualddti®* =M ’. (4puntos)
2 3 -2 3 1 O
Solucién.a) at=1 .b)X=1 ey = . )M =M3M M2 =M3ll =M,
8\-2 1 4\ 4 2 0 -1

Problema A.2. Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:
a) La ecuacion del plan@ que pasa por el punt® (2,0,1) y es perpendicular a la recta

X+2y=0
r :{ y . (Buntos)
z=0
b) Las coordenadas del pur@osituado en la interseccién de la rectadel planor:. (2puntos)
c) La distancia del puntP a la recta, 3
puntos),
y justificar razonadamente que la distancia del punBa un punto cualquiera de
la recta es mayor o igual que5—5 . (Puntos)

Solucién.a) n:2x-y-4=0. b) Q= (8/5-4/50). c) d(P,r)=d(P,Q) :§ y por método analitic
directo o por el teorema de Pitdgoras se obtieresifailes un punto dedistinto deQ, d(P,Q) <d(P,S), pues

el trianguloPQS es rectangulo, luego la hipotenugatiene mayor longitud que el cate®®. Se admitira |3
indicacion de que la distancia de un puBta una recta es el minimo de las distanciasRla los puntos de

Problema A.3.0Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiido:
a) Los intervalos de crecimiento y de decrecimientéadencion realf definida por

f(xX) =(x-1)(x-3), siendax un numero real. [{Bntos)
b) El area del recinto acotado limitado entre las asiv= (x-1)(x-3) e
y=—-(x-D(x-3). (puntos)
c) Elvalor positivo dea para el cual el area limitada entre la cugva a(x -1)(x - 3),
el ejeY y el segmento que une los punt@s0) y (4 0) es 4/3. (@untos)
Solucién.a) Crece six>2 y decrece sk<2. b) 8/3. ¢c)a=1.
OPCION B
l-a)x + (2a+)y + (2a+2z = a
Problema B.1. Se da el sistema de ecuaciores ax + ay = 20 +2,
2x + (a+Dy + (a-Dz = a*-2a+9

dondea es un parametro real. Obtemazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento
utilizado:
a) Todas las soluciones del sistema cuaadel. (Puntos)

O
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b) La justificacién razonada de si el sistema es compatible o incompatible doan= 2. (3puntos)
c) Los valores dex para los que el sistema es compatible y determinad (4untos)

Solucién.a) (x, Y, 2) :(4, 0, :lJ +A(-11, —%), OAOR. b) Incompatible. cp 0R-{0,1,2}.

{x—y+3=0 {3y+1:O
Problema B.2. Se dan las rectas: y s: .
2Xx—-2z+2=0 x-2z2-3=0
Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utiéido:
a) El plano paralelo a la recseque contiene a la recta (Puntos)
b) La rectat que pasa por el pun(cD, 0, O), sabiendo que un vector directortdes perpendi—
cular a un vector director aey también es perpendicular a un vector directa. de (Puntos)
c) Averiguar razonadamentesi existe o no un plano perpendicularque contenga a
la rectar. (puntos)
Solucion.a) x+3y-2z=5.b) (x,y,2) =A@ 3, -2). c) No, pues el producto escalar de un vectocttirale
r (cualquiera no nulo proporcional @1, 2) ) por un vector director de(cualquiera no nulo proporcional a
(2,0,1))) no es 0. También se obtiene la solucion comprobaue en el haz de planos que contiena@a

existe ningun plano perpendiculas.a

Problema B.3.Un pueblo esta situado en el pumAd0, 4) de un sistema de referencia cartesiano. El trag]
2
un rio situado en el término municipal del pueldsdibe la curvay = e siendo-6< x<6.

Obtenerazonadamente escribiendo todos los pasos del razonamiento utidido:

a) La distancia entre un punt®(x, y) del rio y el pueblo en funcién de la absciskeP. (2puntos)
b) EIl punto o puntos del tramo del rio situados aadis minima del pueblo. pightos)
c) El punto o puntos del tramo del rio situados aadise maxima del pueblo. pl#htos)

Solucién.a) \/x2+(x7:— J V22 y2/22). 69y (-69.
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